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SĐT: 0935.785.115 Địa chỉ: 116/04 Nguyễn Lộ Trạch, TP Huế 

Chủ đề 1: Phép iịllll tíéu 

I. LÝ THUYẾT 

1. Đinh nghĩa: Trong mặt phăng cho vecto V . Phép biến hình biến môi điểm M thành điểm M' 


sao cho: MM' = V, được gọi là phép tịnh tiến theo vecto V. 
Ký hiệu: T. 71 (M) = M 0 MM lt = V 


2. Nhân xét: Phép tịnh tiến theo vecto- không là phép đông nhất. 


3. BIỂU THỨC TOA ĐÔ: 



Cho V = (a;b) và phép tịnh tiến T-: 

M(x;y)^M' = 71,(M) = (x’;y’) thì < 

x' = x + a 
ỵ' = y + b 



4. Tính chất: 


Tính chất 1: 



Nếu T (m) = M', T- (N) = N’ thì MN = M r N r và từ đó suy ra: M r N r = MN. 

Tính chất 2: Phép tịnh tiến: 

1. Bảo toàn tính thăng hàng và thứ tự của các điểm tưong ứng. 

2. Biến tia thành tia, biến đoạn thẳng thành đoạn thăng bằng nó. 

3. Biêh đường thẳng thành đường thẳng song song hoặc trùng với nó. 

4. Biêh tam giác thành tam giác bằng nó.( trực tâm-> trực tâm, trọng tâm-> trọng tâm) 

ịl ->7’ 

5. Biến đường tròn thành đường tròn có cùng bán kính ( < _ ' ). 

_ _^ ^ xi. 

ì/ B' 


d//d' 




c AABC = AA'B'C’ 
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[...Chuyên đê Trắc nghiệm Toán THPT...] Phép biến hình 11CB 

II. BÀI TẬP Tự LUẬN MINH HỌA 

Bài tâp 1: Cho điểm A: x-2y + l = 0, (c): X 2 +y 2 -2x + 4y-l = 0. Xác định tọa độ điểm 

A r , À', (c') lần lượt là ảnh của A, À, (c) qua phép tịnh tiến theo V = (l;2). 

Gợi ý: 

"Ta có: T Ĩ (Á) = A'( 2; 3 ). 


Kỹ năng xác đinh ảnh của đường thẳng qua phép tinh tiến: 


Phuơng pháp 1: Chọn 2 điểm bất kì trên A, xác định ảnh tương ứng. Đường thẳng A' cần tìm là đường 


thẳng qua hai ảnh. 

Chọn A(l;l), B(-1 ;ũ)gA 

T , ịT,(A) = A'(2;3)eA' 
Ta CÓ: 1 . : 

]t,(b) = B'(0;2)eA' 


A' = A'B’. 


Đường thẳng A' đi qua điểm A'(2;3) và có 1 vecto chỉ phưong A'B' = (-2;-l) => h = (-l;2) là 1 
vecto pháp tuyến của A' nên A':-l(x-2) + 2(y-3) = 0<=>-x + 2y-4 = 0. 

Lưu ý: Hoàn toàn các em có thể để phương trình ở dạng tham số, nhưng các câu hỏi trắc nghiệm thì thường 
sử đụng kết quả là phương trình tổng quát! 

Phương pháp 2: Theo tính chất của phép tịnh tiến: Biến đường thẳng thành đường thẳng song song hoặc 
trùng với nó. 

Gọi A' là ảnh của đường thẳng A. Suy ra: A': X - 2y + m = 0. 

Chọn A(l;l) e A => T. (a) = A'(2;3) e A'. Ta có: 2-6 + m = 0 <=> m = 4. Vậy A': x-2y + 4 = 0. 

Phương pháp 3: Sử dụng quỹ tích: VM e A => T- (M) = M' e A' 


ịx' = x + l 


\x = x'-l 


Gọi M(x;y)eA^T s (M)-M'(x';y'): ị ^<=>r 

[y=y + 2 [y = y -2 

Lúc đó: M(x'-l;y'-2)eA^(x'-l)-2(y'-2) + l = 0<=>x'-2y' + 4 = 0. 


Vậy A': x-2y + 4 = 0. 

Nhân xét: Trong 3 phương pháp trên, 

+) Phương pháp 1 tỏ ra hiệu quả cho tất cả các phép biến hình (dù dài dòng). 


+) Phương pháp 2 tốt vì sử dụng tính chất phép tịnh tiến. 

+) Phương pháp 3 nhanh hơn, phù hợp với trắc nghiệm và việc xác định ảnh của các hình 
Elíp, parabol.... 

* Xác định ảnh của đường tròn: 


Phương pháp 1:| Theo tính chất của phép tịnh tiên: Biên đường tròn thành đường tròn có cùng bán kính. 
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[...Chuyên đê Trắc nghiệm Toán THPT...] 


Phép biên hình 11CB 


Ta có (c) = (/;£): 


R = -Jẽ 


Ta có: TL(/) = /'(2;0) là tâm của đường tròn ảnh (C'Ị. 

Vậy đường tròn (c) có tâm 7'(2;0) và bán kính R' = R = \f6 : (x-2) 2 +y 2 =6. 


Phương pháp 2;| Sử đụng quỹ tích. 


Gọi M(*;y)s(C)=.T s (M) = M'(x';y'): K VýỊ. <=>ịl *,_l 

[y = y+2 [y = y -2 

Lúc đó: M(x'-l;y'-2) e(c) ^(x'-l) 2 + (y'-2) 2 -2(x'-l) + 4(y'-2)-l = 0 
^(x') 2 +(y') 2 -4x'-2 = 0. Vậy (c): X 2 +y 2 -4x-2 = 0. 

Bài tâp 2: Cho hai đường thẳng d: 3x-y-3 = 0, A: x + y = 0. Phép tịnh tiến theo ỡ biến d thành 
íỉ': 3x - y +1 = 0, A thành A': X + y - 6 = 0. Tìm tọa độ của V. 

Gợi ý: Gọi v = ịa‘,b}. 

Chọn A(l;ũ) gí/ =>T1 (à) = A'ịl + a;b^ ed'. 

<=> 3(l + fl) —3& + 1 = 0 <=> 3fl —3fc = —4 (1) 

ChọnB(l;-l)eA=>:r g (B) = A'(l + fl;-l + &)eA' 

<=> (l + a) + (—1 + b) — 6 = 0 <=> ữ + ỉ> = 6 (2) 


Từ (1) và (2) giải được: a = —, b = 3. Vậy V = 

3 


V 

v3 y 


Bài tâp 1: Cho đường thẳng A: 6x + 2y -1 = 0. Tìm các vecto V ^ 0 sao cho: TI ( a) = A. 


Gợi ý: V = fc(-l;3); (y^o). 

Nhân xét: Có 2 trường hợp qua phép tịnh tiến, đường thẳng A có ảnh là chính nó. 

Trường hơp 1: T- vói V = Õ. 

Trường hop 2: XI vói V là 1 vecto chỉ phưong của A. 

Bài tâp 2: Cho 2 điểm A(-5;2), c(-l;0). Biết: B = 71 (/\), C = T1 (b). Tìm «, ĩ? để có thể thực hiện 
phép tịnh tiến biến A thành c ? 

Gợi ý: 

Cách 1; Gọi ũ = (íy;u 2 ), ư ) thỏa yêu cầu bài toán. 

Ta có: TI (à) = B <» B(-5 + m 1 ;2 + w 2 ^. 

Và Tl(B) = C<=>C(-5 + M 1 + ư 1 ;2 + M 2 + ư 2 ) = (-l;0). 
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[...Chuyên đê Trắc nghiệm Toán THPT...] 


Phép biên hình 11CB 


, ị-5 + ư+v=-l \ư+v = 4 v=4 -IL 

Vậy ta có: \ 1 1 <=> 1 1 ^ <=> 1 1 

[2 + u 2 + v 2 = 0 [u 2 + v 2 = -2 = -2 - u 2 

Kết luân: 2 vectơ cần tìm có dang: ũ = (u 1 ;u 2 Ỵ V = (4-íí 1 ;-2-w 2 ) (uptqelR) 

, \tJA) = B ỊÃB = Ũ —; —; . . . . . . — , 

Cách 2: Ta cỏ: < ' <=>•<_ <=> AB + BC = z7 + b<=>M + b = AC = (4;-2) (*) 

[T d (B) = C [BC = V 

Gọi ũ = {u x ',u 2 Ỵ Từ đẳng thức (*) suy ra được: V = [4-u 1 ',-2-u 1 ^ (y.c.b.t) 


Nhân xét: Cách 2 tỏ ra tốt hơn, có tính tư duy cao hơn. 

DANG TOÁN: sử DỤNG PHÉP BIÊN HÌNH ĐÊ TÌM QUỸ TÍCH 

Để giải tốt bài toán quỹ tích, ta cần nắm rõ một số nhận xét sau: 

* Xác định các yếu tô cô đinh (không thay đổi), và điểm di đông ban đâu. 

* Biểu diễn điểm (cần tìm quỹ tích) theo diêm đi động ban đâu thông qua các yếu tô cô đinh. 
Cụ thể: Chẳng hạn, đối vói phép tịnh tiến, biểu diễn: MM' = V. Suy ra: Tôn tại TI (M) = M', 

do Me(H) nên M' e(H'j, vói (H'j là ảnh của hình (H) qua 11. Vậy quỹ tích cần tìm của điểm 
M' là (H'). 


Bài tâp 3: Trên đường tròn (C) cho hai điểm A, B cố định và điểm M thay đổi. Tìm quỹ tích điểm 
M' sao cho MM’ + MẴ = Mẻ. 


Gợi ý: 

Ta có: MM' + MẴ = MBoMM'= MB-MẴ^>MM'= ~ÃB. 
Suy ra: r_(M) = M'. 

Do MeỊc)=>M'e[ơ) vói (c') là ảnh của (c) qua T—. 


Tương tự: 1) AM' = 


MB-3MA 



2) M'M-M’A + 2M'B = Õ. 


Bài tâp 4: Cho hình bình hành ABCD, hai đỉnh A, B cố định, tâm I của hình bình hành thay đổi 
di động trên đường tròn (c). Tìm quỹ tích trung điểm M của cạnh BC. 


Gợi ý: 

De thấy: IM = ^ AB , suy ra: T 1 ___(/) = M 

Do Je(c)=>/'e(c') vói (c) là ảnh của (c) qua Tj_. 

2 B 
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[...Chuyên đê Trắc nghiệm Toán THPT...] Phép biến hình 11CB 

Bài tâp 4: Trong mặt phăng cho 2 đường thắng ả và d 1 cắt nhau, hai điểm A, B cố định không 
thuộc hai đường thẳng đó sao cho AB không song song và không trùng với d và á r Tìm 
M sd và M' e d l sao cho ABMM’ là hình bình hành. 

Gợi ý: 

* Phân tích: Do ABMM' là hình bình hành nên: MM' = 

Suy ra: T— (m) = M'. 

Do Med nên M' e d 1 nên suy ra: M' e d' nd r 

* Cách dung: 

Bước 1: Dựng đường thăng d 1 là ảnh của d qua T—. 

Bước 2: Xác định M' ed' . 

Bước 3: Dựng đường thẳng Air//AB cắt d tại M. 

* Sổ nghiêm bài toán: Điểm Aí e í/ và Aí' e d, xác định là duy nhất, vì d' n d\ và Air / / AB cắt d lần 



lượt tại Al', AI duy nhất. 


Bải toán cơ bán 1: Cho đường thăng d và hai điểm A, B nằm khác phía vói đường thẳng d. Xác 
định điểm AI trên d sao cho MA + MB đạt giá trị nhỏ nhất. 


Phuong pháp: 

Dễ thây MA + MB>AB 

=> [mía + AlB)Min MA + MB = AB 

Vậy điểm Aí = Aí 0 = ABn>d. 



Bải toán co bản 2: Cho đường thẳng d và hai điểm A, B nằm cùng phía vói đường thẳng d. Xác 
định điểm AI trên d sao cho MA + MB đạt giá trị nhỏ nhất. 


Phưong pháp: Đưa bài toán ve bài dạng 1. 

Lấy đối xứng điểm B qua đường thẳng d là điểm B'. 
Lúc đó: MA + MB = MA + MB f >AB' 

=> (MA + MB) Min <í=> (MA + MB) Min = AB 1 



Vậy điểm M = M 0 = AB 1 nd 

Bài tâp 5: Cho 2 đường thẳng À x và A 2 song song và hai điểm A, B 
(như hình vẽ). Tìm AI e A 1 vàNe A 2 sao cho: AM + AẩN + NB nhỏ nhất. 
Gợi ý:Nhận xét: 

Đưa bài toán về các bài toán co bản (áp dụng vói 1 đường thẳng) 
Thực hiện phép tịnh tiến T— (Do MN không đổi). 



Ta có: T—(B) = B'. 

NM ' ' 
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[...Chuyên đề Trắc nghiệm Toán THPT...] 


Phép hiến hình 11CB 


Lúc đó: AM + MN + NB = AM+AtN+MB'. 

Để ý rằng: Do MN không đổi, nên [AM + MN + NB ) nhỏ nhất <=> [AM + Mtì'j nhỏ nhất 
Ta thây: AM + MB' > AB' nên (am + MB') nhỏ nhất <=>M = M a = AB' nA,. 



A 


* Cách dưng: 

Bước 1: Thưc hiên T_ (B) = B'. 

- • • NM V / 

Bước 2: Nổi AB' cắt Aj tại M 0 . 

Dựng đường thẳng vuông góc với Aj cắt À 2 tại N 0 cần tìm. 


Bài tâp 6: Cho tam giác ABC. Gọi A', B', C' lần lượt là các trung điểm của 3 cạnh BC, CA, AB. 
Gọi 0 1 , 0 2 , 0 3 , I 1 , I 2 , I 3 lần lượt là tâm của đường tròn ngoại tiếp và nội tiếp của ba tam giác 
AB'C', BC'A', CA'B'. Chứng minh rằng: A0 1 0 2 0 3 = A/ I / 2 / 3 . 

Gợi ý: 

Nhận xét: Theo tính chất của phép tinh tiến: Biến tam giác thành tam giác bằng nó và lan lượt biến 
trọng tâm, trực tâm, tâm đường tròn ngoại tiếp, nội tiếp thành trọng tâm , trực tâm, tâm đường tròn ngoại 
tiếp, nội tiếp của tam giác ảnh tương ứng. 

Thực hiện phép tịnh tiến: T— 



T- f XA) = C' 


Ta có: iT—(C) = B => T— (AAB'C') = ACA'B. 
T-1(B') = A' 

l AC V / 



Tưongtự, chứng minh được: O l 0 3 = I 1 I 3 , 0 3 0 2 =I 3 I 2 - Vậy A0 1 0 2 0 3 =AJ 1 J 2 J 3 (c.c.c) 

Bài tâp 5: Cho / là phép dời hình sao cho độ dài đoạn thẳng nối môi điểm vói ảnh của nó qua / là 
không đổi. Chứng minh / là phép tịnh tiến. 

Gợi ý: Cân chỉ ra rằng: VM : /(M) = M' <=> MM' = V (vectơ "cô'định") 

Cố định một điểm A', gọi A' = /(à). Ta chứng minh: / = T—. 

Thật vậy, lấy M bất kì, gọi M' = /(m), chỉ rõ: MM' = AA'. 

Xét điểm N sao cho A, M, N không thẳng hàng và gọi N' = f (N). 

Lúc đó: f(AAMN^ = AA'M'N'. Vì /là phép dời hình nên /(g) = G' vói G, G' lần lượt là trọng tâm 
của hai AAMN và A AM'N r . 

Ta có: GG' = -(ÃÃ' + MM' + NN') 


3 
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Phép biên hình 11CB 


GG' = ị AA' + MM' + NN' <ỵ 
3 3 V 

GG' < ị ( AA' + MM' + NN') 


AA' 


MM' 


NN' 


) (*) 


Theo giả thiết: AA' = MM' = NN' = GG' <=> GG' = \(AA' + MM' + NN'). 

3 


Vậy đẳng thức (**) xãy ra<=> đẳng thức (*) xãy ra<=>3 vectơ Gơ, AA', MM, NN' cùng hướng. 
Do đó: ATM' = AA' hay / là phép tịnh tiến (đ.p.c.m). 


Chú ỷ: Trong bài tập trên ta đã sử dụng kết quả sau: 
<=> ũ, V, w cùng hướng. 




VI 








U + V + ĨV 

ũ 

+ 

V 

+ 

w 



. Dấu "=" xãy ra 


Bài tâp 4: Trên đường tròn (o) cho hai điểm phân biệt B và c. Điểm A thay đổi trên (o) ( A 
khác B và c). Tìm quỹ tích trực tâm H của tam giác ABC. 



Gọi o là tâm đường tròn ngoại tiếp A ABC, M là trung điểm của 


1 


Lây điểm B' đối xứng vói B qua o, suy ra: OM = Gb'C (1) 


ị B’C / /AH (cùng vuông góc với BC) 
I CH / / AB (cùng vuông góc vái AB) 


AB’ CH là hình bình hành. 


Suy ra: AH = B’C (2) 


Từ (1) và (2) suy ra: AH = 2OM T — ( Ả) = H 

Do A thuộc (o)nên H thuộc đường tròn (c') là ảnh của (o) qua T— .(y.c.b.t) 


Bài tâp 4: Cho hình thang ABCD vói A<D . Chứng minh: BD < CA 


Gợi ý: 

Xét phép tịnh tiến T—: 


T tÁ A ) = A ' 

b s (D) = D' 

Suy ra: BCA'A và BCƯD là các hình bình hành, 
và AA' = DD'(=BC) 

Do A< A 1 nên A t <D (1) 

Từ (1) nên trong A CA'D suy ra: CA' > CD (2) 

Gọi I là trung điểm A'D (dễ thấy I cũng là trung điểm của Aư). 
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[...Chuyên đê Trắc nghiệm Toán THPT...] Phép biến hình 11CB 

Xét hai tam giác CIA' và CID, có chung CI và IA' = ID và từ (2) => I 2 > J 1 . 

Vì thế từ hai tam giác CID' và CIA suy ra: CA > CD' (3) 

Do CD' = BD (4) 

Từ (3) và (4) suy ra: BD < CA (đ.p.c.m) 

Bài tâp 4: Cho hình bình hành ABCD và điểm M sao cho c nằm trong tam giác MBD. Giả sử 
MBC = MDC. Chứng minh rằng: AMD = BMC 
Gợi ý: 



Theo trên suy ra: => MBC ——— >M'AD => MBC = M'AD (2) 

Từ giả thiết MBC = MDC và từ (1), (2) suy ra: DMM' = MAD 

=> AM\M'D là tứ giác nội tiếp => AMD = AM'D (3) 

Mặt khác theo trên suy ra (theo tính chất của phép tịnh tiến): 

=^BMC — Tm -^ẤMDD^BMC = ẤĨÃD (4) 


Từ (3) và (4) suy ra: AMD = BMC (đ.p.c.m) 

III. BÀI TẬP TRẮC NGHIỆM MINH HỌA 


Câu 1: Vói A, B phân biệt, khẳng định nào sau đây đúng? 

A. T- ( A) = A. B. T Tb (b) = A. c. T~ ỗ (b) = B. D. T- (À) = B. 

Lời giải 

Ta có: T Tb (a) = A' <=> AA' = AB <^> A' = B. 


=> Chọn đáp án D. 


Câu 2: Khẳng định nào sau đây sai? 

A. T ũ (A) = B^ÃB = ũ. 

V- T A A )= B - 

C.T S (B)=B. 

D. T - (M) = N<=>AB = 2 MN. 

Lời giải 

Ta có: T - (M) = N <=> MN = 2 AB => D sai. 


=í> Chọn đáp án D. 
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[...Chuyên đề Trắc nghiệm Toán THPT...] Phép biến hình 11CB 

Câu 3: Với A, B phân biệt và TL ( à) = A', T. (b) = B' với v^ỗ. Khẳng định nào sau đây đúng? 

A.ÃB' = V. B. Wb' = ÃB. C.ÃB = v. D. Ã 7 B' + ÃB = Õ. 

Lời giải 


Ta có: < 


T s (A) = A'oAA' = v 
T-(b) = B' oBB' = v 


. Ta có: A'B' = A'A + AB + BB' = AB + ị-AA' + BB') = AB + ị-v + v) = AB. 


=> Chọn đáp án B. 

Câu 4: Mệnh đề nào sau đây sai? 

A. Phép tịnh tiến biến đoạn thắng thành đoạn thẳng bằng nó. 

B. Phép tịnh tiến biến đuòng tròn thành đuòng tròn có cùng bán kính. 

c. Phép tịnh tiến biến đuòng thăng thành đuòng thăng song song vói nó. 

D. Phép tịnh tiến biến tam giác thành tam giác bằng nó. 

Lời giải 

Do phép tịnh tiến là phép dời hình nên A, B, D đúng. Đáp án c sai vì phép tịnh tiến biến đuòng 
thẳng thành đuòng thẳng song song hoặc trùng vói nó. 

=> Chọn đáp án c. 

Câu 5: Cho hai đuòng thẳng d 1 và d 2 cắt nhau. Có bao nhiêu phép tịnh tiến biến d 1 thành d 2 ? 

A. 0. B. 1 . c. 2. D. vô số. 

Lời giải 

Do phép tịnh tiến biến đuòng thắng thành đuờng thắng song song hoặc trùng vói nó, nên không 
tồn tại phép tịnh tiến nào biến d 1 thành d 2 . 

=> Chọn đáp án A. 

Câu 6: Cho hai đuòng thẳng d 1 và d 2 song song vói nhau. Có bao nhiêu phép tịnh tiến theo vecto 
khác vecto-không, biến d 1 thành d 2 ? 

A. 0. B. 1 . c. 2. D. vô số. 

Lời giải 

Do phép tịnh tiến biến đuòng thẳng thành đuòng thẳng song song hoặc trùng vói nó, nên tồn tại vô 
số phép tịnh tiến biến d 1 thành d 2 . Chẳng hạn, lấy bất kì A(Ed ir B e íi, => T— () = d 2 . 


=> Chọn đáp án D. 

Câu 7: Trong mặt phăng vói hệ tọa độ Oxy, cho đuòng thắng A: 2x -!/ + 1 = 0. Phép tịnh tiến theo 
vecto nào duói đây biến A thành chính nó? 

A. M = (2;-l). B. ũ = (2;l). c. íỉ = (l;2). D. w = (-2;l). 

Lời giải 

Ta có TI(a) = A<£í>Ĩ7 = Õ hoặc V là một vecto chỉ phuong của A. 
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[...Chuyên đề Trắc nghiệm Toán THPT...] Phép biến hình 11CB 


Đường thẳng A có một vectơ pháp tuyến là h = (2;-l) => một vectơ chỉ phương của À là ũ = (l;2). 
=> Chọn đáp án c. 



Ta có T- (/) = r <=> /r = 7D <=> I' = D =^D sai. 

=> Chọn đáp án D. 

Câu 9: Cho hình bình hành ABCD . Phép tịnh tiến T— —; biến điểm D thành điểm nào sau đây? 

ư • DA+AB J 

A. B. B. c. c. A. D. D. 


Lời giải 

Ta có DA + AB = DB nên T— — biến D thành B. 

DA+AB 

=> Chọn đáp án A. 



Ta có AI = MN = IC=> T— (aAM/) = AINC. 
=í> Chọn đáp án D. 


Câu 11: Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, cho V (l;-5) và điểm M'(- 4;2) . Biết M' là ảnh của 
M qua phép tịnh tiến T-. Tìm tọa độ điểm M. 

A. M(-3;5). B. M(3;7). C. M(-5;7). D. M(-5;-3) . 

Lời giải 
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[...Chuyên đê Trắc nghiệm Toán THPT...] Phép biến hình 11CB 

Vì M' là ảnh của M qua T- nên X M , =X M +X- và y M , = y M +y d nên X M = -5; y M = 7. 


=> Chọn đáp án B. 

Câu 12: Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, cho /1 (3;-3). Tìm ảnh của A qua phép tịnh tiến 
theo vécto V = (1; -2). 

A. A'( 4;5). B. A'(3;-5). c. A'(4;-6). D. A'(4;-5). 

Lời giải 

Ta có tọa độ điểm A'(V;y') vói x' = X A + X- =4 và y' = y A +y g =-5. 

=> Chọn đáp án D. 

Câu 13: Trong mặt phẳng vói hệ tọa độ Oxy, xác định tọa độ của điểm A' là ảnh của điểm A(l;2) 
qua phép tịnh tiến theo vecto V = (2; -l). 

A. A'(-3;-l). B. A'(-3;l). c. A'(3;l). D. A'(3;-l). 

Lời giải 


=> Chọn đáp án c. 

Câu 14: Trong mặt phẳng vói hệ tọa độ Oxy, xác định tọa độ của điểm p có ảnh là điểm Q(l;l) 
qua phép tịnh tiến theo vecto V = (3;l). 

A. p(4;2). B. P(-2;0). c. p(2;l). D. p(4;-l). 

Lời giải 


m m , \ [x' = Xj,+a \x„=x'-a = -2 _ x 

Ta có: T-(p) = Q (x;y) <^> \ , p , <^ị p , =^p(- 2;0). 

A ' J) \y =y p +b \y p =y'-b = 0 1 ’ 


■=> Chọn đáp án B. 

Câu 15* Trong mặt phẳng vói hệ tọa độ Oxy, biết M'(-3;ũ) là ảnh của M(l;-2) qua T- 
và M " (2; 3) là ảnh của M' qua T-. Tìm tọa độ u + V . 

A. (l;5). B. (-2;-2). C. (l;-l) . D. (-1;5). 

Lời giải 

Ta có Ũ = MM' và V = M'M" nên ũ + v = MM" = (l;5). 


Chọn đáp án A. 
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[...Chuyên đê Trắc nghiệm Toán THPT...] Phép biến hình 11CB 

Câu 16: Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, cho hai điểm A(l;l), B(-2;3) có ảnh lần lượt là 

điểm A 1 , B 1 qua phép tịnh tiến theo vecto V = í 2016 + V 2017 ; 2017 + V 20 I 6 j. Tính độ dài đoạn 
thẳng A 1 B r 

A. A 1 B 1 = 4 VĨ 3 . B. A 1 B 1 = 3 VĨ 3 . c. A 1 B 1 = 2 VĨ 3 . D. A 1 B 1 = VĨ3. 

Lời giải 

Ta có: AB = (-3; 2 ) => AB = VĨ3. Do phép tịnh tiến là phép dời hình nên A 1 B 1 = AB = %/Ĩ3. 

=> Chọn đáp án D. 

Câu 17: Trong mặt phang vói hệ tọa độ Oxy, viết phưong trình đường thắng A' là ảnh của đường 
thẳng A:x+2y-l=0 qua phép tịnh tiến theo vecto V = (l; -lì. 

A. A':x + 2y = 0. B. A':x + 2y-3 = 0. c. A':x + 2y + l = 0. D. A':x + 2y + 2 = 0. 

Lời giải 

Cách 1: Ta có T- (a) = A' => A//A'vAsÀ' nên A' có dạng: x + 2y + m = 0. 

Chọn A(l;0)eA=>T-(A) = Ẩ'Ị2;-ljeÀ'<»2-2 + m = 0<»m = 0. Vậy A':x + 2y = 0. 

ÍA(l;0Ì e A => T, í A) = A'(2;-l) e A' 

Cách 2: Chon ' . . [ \ / => A' = A'B'. 

[B(-l;l)eA=>T.(B) = B'(0;0)eA' 

Đường thăng A' qua B'(0;0) và có một vecto chỉ phưong là A'B' = (-2;l) nên có một vecto pháp 
tuyến là n = (l;2), có phưong trình A':l(x-0) + 2(y-ũ) = 0<=>x + 2y = 0. 

Cách 3: Gọi M(x M ;y M ) e Aox M +2y M -1 = ũ (1). 

Tacó: Ị-(M) = M'(x';y')eA'o M <=>] M thay vào (1) ta được: 

l y'=y M ~ x {y M =y ,+1 

(x'-l) + 2(y' + l)-l = 0^>x' + 2y' = 0^A':x + 2y = 0. 

=> Chọn đáp án A. 

Câu 18: Trong mặt phẳng vói hệ tọa độ Oxy ,cho V (-4; 2 ) và đường thẳng A’:2x + y-5 = 0. Hỏi 
A ’ là ảnh của đường thăng A nào qua T- ? 

A. A:2x + y+ 5 = 0. B. A:2x + y-9 = 0. 

c. A:2x + y-15 = 0. D. A:2x + y-ll = 0. 

Lời giải 

Điểm M(x;y) thuộc A biến thành M'(V;y') thuộc A', qua T-. Suy ra x' = x-4;y' = y + 2. Thay x’ 
và y’ vào A’, ta được 2(x-4) + (y + 2)-5 = 0<=>2x + y-ll = 0. 
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[...Chuyên đề Trắc nghiệm Toán THPT...] 

Phép biến hình 11CB 

=> Chọn đáp án D. 



Câu 19: Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, viết phương trình đường tròn (c') là ảnh của đường 
tròn (c) : X 2 + y 2 - 4x-2y +1 = 0 qua phép tịnh tiến theo vectơ v = ịl;3 ) . 


A. (C):(*-3) 2 +(y-4) 2 =2. B. (C'):(at- 3) 2 +(y-4) 2 =4. 

c. (C'):(:t + 3) 2 +(y + 4) 2 =4. D. (C'):(x + 3) 2 +(y-4) 2 =4. 

Lời giải 

Đường tròn (c) có tâm /(2;l), bán kính R = \j2 2 + Ý - 1 = 2 . 

Ta có: Tl(j) = J'(3;4): Tâm của (c'). 

Đường tròn (c') có tâm /'(3;4) và bán kính R' = R = 2 có phương trình: (x-3) 2 +(y-4) 2 = 4. 

=> Chọn đáp án B. 

IV. BÀI TẬP TRẮC NGHIỆM Tự LUYỆN 

Câu 1: Với A, B phân biệt, khẳng định nào sau đây đúng? 

A. T- (a) = A. B. T— ( A) = B. c. T— (b) = B. D. T Ta (b) = A. 

Câu 2: Khăng định nào sau đây sai? 

A ,T a (A) = B<*ÃB = ũ. B -T-(A) = B. 

C. T- 0 (A) = A. D.T 2Tb (m) = NoĂB = 2NM. 

Câu 3: Với A, B phân biệt và TI ( à) = A', T. (b) = B’ với V ^ õ. Khẳng định nào sau đây đúng? 

A. ĂB' = V. B.ÃB' = ÃB. C.ÃB = V. D. Ã 7 B' + ÃB = Õ. 

Câu 4: Tính chất nào sau đây là sai đối với phép tịnh tiến? 

A. Biến đoạn thẳng thành đoạn thắng bằng nó. 

B. Biến đường tròn thành đường tròn có cùng bán kính. 

c. Biến đường thăng thành đường thăng song song với nó. 

D. Biến tam giác thành tam giác bằng nó. 

Câu 5: Cho hai đường thăng và d 2 cắt nhau. Có bao nhiêu phép tịnh tiến biến d 2 thành ả l ? 

A. 0. B. 1. c. 2. D. vô số. 

Câu 6: Cho hai đường thẳng song song với nhau. Có bao nhiêu phép tịnh tiến theo vectơ khác 
vectơ-không, biến đường thẳng này thành đường thẳng kia? 

A. 0. B. 1. c. 2. D. vô số. 

Câu 7: Trong mặt phang với hệ tọa độ Oxy, cho đường thăng A: 2x + y + 4 = 0. Phép tịnh tiến theo 

vectơ nào dưới đây biến À thành chính nó? 

A. s = (2;-l). B. 5 = (2;l). c. s = (l;2). D. 5 = (l;-2). 
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Câu 8 : Cho hình bình hành ABCD có tâm I. Khẳng định nào sau đây sai? 


A B 

A.T-(A)=B. B.r s (S) = A CT S (1)=R D.T H (/) = C. 

Câu 9: Cho hình vuông ABCD, tâm Ị. Gọi M, N lần luợt là trung điểm của AD, DC. Phép biến 
hình theo vecto nào sau đây biến tam giác AMI thành tam giác MDN ? 



A. AM. B. NI. c. AC. D. MN. 

Câu 10: Trong mặt phẳng vói hệ tọa độ Oxy, xác định tọa độ của điểm A' là ảnh của điểm A(l;2) 

qua phép tịnh tiến theo vecto V = (2; 3). 

A. A'(-3;5). B. A'(-3;l). c. A'(3;l). D. A'(3;5). 

Câu 11: Trong mặt phẳng vói hệ tọa độ Oxy, xác định tọa độ của điểm A' là ảnh của điểm A (l;2) 
qua phép tịnh tiến theo vecto V = (l; -l). 

A. A'(2;-l). B. A'(-3;l). c. A'(2;l). D. A'(3;5). 

Câu 12: Trong mặt phẳng vói hệ tọa độ Oxy, xác định tọa độ của điểm p có ảnh là điểm Q(l;l) 
qua phép tịnh tiến theo vecto V = (-l;l). 

A. p(0;2). B. P(-2;0). c. p(2;0). D. p(4;-l). 

Câu 13: Trong mặt phẳng vói hệ tọa độ Oxy, xác định tọa độ của điểm p có ảnh là điểm Q(2;-l) 
qua phép tịnh tiến theo vecto V = (-2;l). 

A. p(0;0). B. p(-2;-2). c. p(2;0). D. P(4;-2). 
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Câu 14: Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, cho hai điểm A (I; 1) , B(ì; 3) có ảnh lần lượt là điểm 

Aj, B 1 qua phép tịnh tiến theo vecto V = ^2016 + 2>/2017;2017-2\/2016 j. Tính độ dài đoạn thẳng 

A B r 

A. A 1 B 1 = 4 yJĨ3. B. A 1 B 1 = ^2016. c. A l B 1 = 2. D. A 1 B 1 = 3. 

Câu 15: Trong mặt phẳng vói hệ tọa độ Oxy, cho hai điểm A(l;l), £>(2;3) có ảnh lần lượt là điểm 

A 1 , B 1 qua phép tịnh tiến theo vecto V = ị 2016 + 572017 ; 2017 - 5 V 20 I 6 j. Tính độ dài đoạn thẳng 

A B r 

A. A 1 B 1 = S- B. A 1 B 1 = V2016. c. A 1 B 1 = 5. D. A 1 B 1 = 2^5. 

Câu 16: Trong mặt phăng vói hệ tọa độ Oxy, viết phưong trình đường thẳng A' là ảnh của đường 

thẳng A:x+2y-l=0 qua phép tịnh tiến theo vecto V = (2; -l). 


A. A':x + 2y = 0. B. A': x+2y-3 = 0. c. A': x+2y-l = 0. D. A':x + 2y + 2 = 0. 

Câu 17: Trong mặt phang vói hệ tọa độ Oxy, viết phưong trình đường thẳng A' là ảnh của đường 
thẳng A:x+y-l=0 qua phép tịnh tiến theo vecto V = (2; 1 ) . 

A. A':x + y-3 = 0. B. A':x + y-4 = 0. c. A':x + y-l = 0. D. A':x + y + 2 = 0. 


Câu 18: 
tròn (c) 

A. 

c. 

Câu 19: 

tròn (c) 
A. 

c. 

Câu 20: 

elip (e): 

A. 


Trong mặt phẳng vói hệ tọa độ Oxy, viết phưong trình đường tròn (c') là ảnh của đường 
X 2 + y 2 - 4x + 2y +1 = 0 qua phép tịnh tiến theo vecto V = (l; 3 ) . 

(C): (x -3) 2 + (y-2f = 2. B. (C'): y-3) 2 + (y-4) 2 = 4. 

(C'): y + 3) 2 +(y+4) 2 = 4. D. (c): (x - 3) 2 + (y - 2) 2 = 4. 

Trong mặt phẳng vói hệ tọa độ Oxy, viết phưong trình đường tròn (c') là ảnh của đường 
X 2 + y 2 - 2x + 4y + 4 = 0 qua phép tịnh tiến theo vecto V = (-1; 2 ). 

(c):x*+y 2 = 1. B.(c):(x-l) 2 + (y + 2) 2 =l. 

(C'):x 2 +y 2 =4. D. (c'):(x-l) 2 +y 2 =1. 

Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, viết phưong trình đường elip (£') là ảnh của đường 
A + x l— = 1 qua phép tịnh tiến theo vecto V = (-1; 1 ). 

(E0: hA + hA. L B. (£0: (ĩA + (ựU 

v ’ 16 4 v ; 16 4 


. A (x-l) (y-l) , s (x + l) (y + l) 

C. (E'): y \y + v y =1. D. (e 1 ). / =1. 

v 2 16 4 v ; 16 4 
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Câu 21: Cho hình bình hành ABCD. Phép tịnh tiến T— — biến đoạn thẳng DC thành đoạn thẳng 

nào sau đây? 

A. BC. B. AB. c. DC. D. CA. 

Câu 22: Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, cho M(-2;l); N(0;2); V (1;2) . Phép T- biến M,N 
thành M', N' thì độ dài M'N' bằng bao nhiêu? 

A. 5. B. 3. c. Vĩõ. D. sỊb. 

Câu 23: Cho lục giác ABCDEF đều tâm o. Tìm ảnh của AABO qua T—. 

A. AOCD. B.A BCO. c. A OCE. D. AAOF. 

Câu 24: Trong mặt phăng vói hệ tọa độ Oxy, cho V (3;3) và đuờng tròn 

(c'):x 2 +y 2 -2x-4y-4 = 0 là ảnh của (c)qua T- là (C'). Tìm phuong trình của đuòng tròn (c). 

A. (x + 2) 2 + ịif + 5) 2 =9. B. (x-2) 2 +(y-5) 2 =9. 

c. [x + 2) 2 + (y +1) 2 = 9. D. X 2 + y 2 + 8x + 2y - 4 = 0. 

Câu 25: Trong mặt phẳng vói hệ tọa độ Oxy, cho A ABC có A(l;4),£>(4;0),C(-2;-2). Phép tịnh 
tiến T— biến A ABC thành AA' B'C'. Tọa độ trực tâm của A A' B'C' là 

R r 


A. (-4;-l). B. (-1;4). C. (4;-l). D. (4;l). 

BẢNG ĐÁP ÁN 


Câu 

1 

2 

3 

4 

5 

6 

7 

8 

9 

10 

Đáp ấn 

D 

D 

B 

c 

A 

D 

D 

D 

A 

D 

Câu 

11 

12 

13 

14 

15 

16 

17 

18 

19 

20 

Đáp án 

c 

c 

D 

c 

A 

c 

B 

D 

A 

B 

Câu 

21 

22 

23 

24 

25 


Đáp án 

B 

D 

A 

c 

A 


P/S: Trong quá trình sưu tâm và biên soạn chắc chắn không tránh khỏi sai sót, kính mong quí tỉìây cô và các 
bạn học sinh thân yêu góp ý để các bản update lân sau hoàn thiện hơn! Xin chân thành cảm ơn. 
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